Méthodes numériques appliquées — solutions des exercices

J.-P. Grivet
& Retour
au site web

Exercice 10-4 : Valeurs propres et quotient de Rayleigh

a) Si \; et v; sont éléments propres de A cela implique qu'ils vérifient ’équation Av; = A\v;.
En insérant cette relation dans la définition du quotient de Rayleigh, on trouve Q(v;) = \;.

b) u s’exprime comme
n
u = E C;U;.
1

Le quotient de Rayleigh s’écrit alors
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Nous avons utilisé la définition et 'orthogonalité des vecteurs propres :
’Ul-TA’Uj = )\j’UZ-T’Uj = )\jéij.

Posons D = 3" ¢7. On a alors les relations

On conclut que

Il y a égalité si u = v; ou si u = v,.

c¢) On calcule
Q(u) =Q(0) =2+ 2sinfcosf =2+ sin 26

d’ou I’encadrement 1 < ) < 3. On en déduit que 1 et 3 sont valeurs propres de B.
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